
óÅÒÉÑ 1(b): ÎÅÓËÏÌØËÏ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÉÈ ÓÀÖÅÔÏ×

1. Á) ðÕÓÔØ a, m, n { ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, a > 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ a

m

− 1 ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ a

n

− 1, ÔÏ m ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ n.

Â) ðÕÓÔØ a, m, n { ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, a > 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ a

m

+ 1 ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ a

n

+ 1, ÔÏ m ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ n.

×) ðÕÓÔØ a, b, m, n { ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, �ÒÉÞÅÍ a ×ÚÁÉÍÎÏ �ÒÏÓÔÏ Ó b É a > 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ a

m

+ b

m

ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ a

n

+ b

n

, ÔÏ m ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ n.

2. îÁÊÄÉÔÅ ÏÓÔÁÔÏË, ËÏÔÏÒÙÊ ÄÁ£Ô ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ x

2020

�ÒÉ ÄÅÌÅÎÉÉ ÎÁ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ Á) x

2

+1, Â) x

2

+x+1, ×) x

2

−5x+6.

3. îÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ S, p É q ÔÁËÏ×Ù, ÞÔÏ S ≡ 0 (mod q), S ≡ 1 (mod p), q > p É S 6 pq. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

S 6 pq −
q(p−1)

q−p .

4. äÁÎÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ n > 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÔÁËÏÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ m > n

n

, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ

n

m−mn

m+n

{ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ.

5. ðÒÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ R(x) É S(x) Ó �ÅÌÙÍÉ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÁÍÉ ÉÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ �ÒÉ ÌÀÂÏÍ �ÅÌÏÍ x ÞÉÓÌÏ R(S(x)) − x

ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ ÄÁÎÎÏÅ �ÅÌÏÅ k. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ S(R(x))− x ÔÏÖÅ ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ k �ÒÉ ÌÀÂÏÍ �ÅÌÏÍ x.

6. ëÁËÏÅ ÎÁÉÂÏÌØÛÅÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ÍÏÖÅÔ ÉÍÅÔØ ÒÁÚÎÏÓÔØ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÏÊ �ÒÏÇÒÅÓÓÉÉ, ÓÒÅÄÉ ÞÌÅÎÏ× ËÏÔÏÒÏÊ ÅÓÔØ

ÞÉÓÌÁ

1

11

,

1

13

,

1

17

?

7. äÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ n �ÏÌÏÖÉÍ �(n) = (−1)
k

, ÇÄÅ k { ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï �ÒÏÓÔÙÈ ÓÏÍÎÏÖÉÔÅÌÅÊ × ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÉ

n. îÁ�ÒÉÍÅÒ, �(16) = (−1)
4

= 1, �(72) = (−1)
5

= −1, �(1) = (−1)
0

= 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

∑

d|n

�(d) ÒÁ×ÎÏ 1, ÅÓÌÉ n {

ÔÏÞÎÙÊ Ë×ÁÄÒÁÔ, É 0 × �ÒÏÔÉ×ÎÏÍ ÓÌÕÞÁÅ.


