
óÅÒÉÑ 5(b): ÞÅÓÔÎÁÑ ÇÅÏÍÅÔÒÉÑ

1. äÁÎÁ ÒÁ×ÎÏÂÏËÁÑ ÔÒÁ�Å�ÉÑ ABCD (AB = CD) ×�ÉÓÁÎÎÁÑ × ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ !. ìÕÞÉ BA É CD �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ ×

P . îÁ ÍÅÎØÛÅÊ ÄÕÇÅ AB ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ! ×ÙÂÒÁÎÁ ÔÏÞËÁ Q ÔÁË, ÞÔÏ PQ ËÁÓÁÅÔÓÑ !. �ÏÞËÁ R { �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÁÑ ÔÏÞËÁ ÎÁ

ÍÅÎØÛÅÊ ÄÕÇÅ AQ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ !. ðÒÑÍÙÅ AR É BR �ÅÒÅÓÅËÁÀÔ PQ × ÔÏÞËÁÈ Y É X ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. ïËÁÚÁÌÏÓØ, ÞÔÏ

ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ !

1

Ó �ÅÎÔÒÏÍ × X , ËÁÓÁÀÝÁÑÓÑ QC, É ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ !

2

 �ÅÎÔÒÏÍ × Y , ËÁÓÁÀÝÁÑÓÑ QD, ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÁÔ ÔÏÞÅË

A É B. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ �ÒÏ×ÅÓÔÉ ËÁÓÁÔÅÌØÎÕÀ ÉÚ A Ë !

2

É ÉÚ B Ë !

1

ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÏÎÉ �ÅÒÅÓÅËÌÉÓØ ÎÁ !.

2. ðÕÓÔØ AA

1

É CC

1

| ×ÙÓÏÔÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÎÅÒÁ×ÎÏÂÅÄÒÅÎÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. �ÏÞËÁ X

Ä×ÉÖÅÔÓÑ �Ï ÏÔÒÅÚËÕ AC ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÔÁË, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ Y ÎÁ �ÒÑÍÏÊ AC É �ÒÑÍÙÅXC

1

É Y C

1

ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÙ

ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ AC

1

. îÁÊÄÉÔÅ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÍÅÓÔÏ �ÅÎÔÒÏ× ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ (XA

1

Y ).

3. óÒÅÄÎÑÑ ÌÉÎÉÑ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, �ÁÒÁÌÌÅÌØÎÁÑ ÓÔÏÒÏÎÅ BC, �ÅÒÅÓÅËÁÅÔ Ï�ÉÓÁÎÎÕÀ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ � ÔÒÅÕÇÏÌØ-

ÎÉËÁ ABC × ÔÏÞËÁÈ P É Q. ëÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ Ë � × A �ÅÒÅÓÅËÁÅÔ BC × ÔÏÞËÅ T . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ∠BTQ = ∠PTA.

4. äÁÎÙ Ä×Å ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ÅÓÔØ ÓÅÍÅÊÓÔ×Ï ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÏ×, Ï�ÉÓÁÎÎÙÈ ×ÏËÒÕÇ �ÅÒ×ÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ

É ×�ÉÓÁÎÎÙÈ ×Ï ×ÔÏÒÕÀ (×�ÉÓÁÎÎÏ-Ï�ÉÓÁÎÎÙÅ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÉ). ïÂÏÚÎÁÞÉÍ a, b, , d �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÙÅ ÄÌÉÎÙ ÓÔÏÒÏÎ

ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ ÔÁËÉÈ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÏ×. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ×ÅÌÉÞÉÎÁ
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+



a

+

b

d

+

d
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ÎÅ ÚÁ×ÉÓÉÔ ÏÔ ×ÙÂÏÒÁ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ.

5. äÁÎ ÒÁ×ÎÏÂÅÄÒÅÎÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË △ABC (AB = AC). X { �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÁÑ ÔÏÞËÁ �ÒÑÍÏÊ BC, ÎÅ ÓÏ×�ÁÄÁÀÝÁÑ

Ó B É C. P É Q { �ÒÏÅË�ÉÉ X ÎÁ AB É AC ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Ï�ÉÓÁÎÎÙÅ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ×

△ABQ É △ACP �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ ÎÁ �ÒÑÍÏÊ AX .

6. ÷�ÉÓÁÎÎÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ! ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC Ó �ÅÎÔÒÏÍ I ËÁÓÁÅÔÓÑ ÓÔÏÒÏÎÙ BC × ÔÏÞËÅ D. óÅÒÅÄÉÎÎÙÊ

�ÅÒ�ÅÎÄÉËÕÌÑÒ Ë DI �ÅÒÅÓÅËÁÅÔ Ï�ÉÓÁÎÎÕÀ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ � ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC × ÔÏÞËÁÈ P , Q. ðÒÑÍÙÅ p, q ËÁÓÁÀÔÓÑ

� × ÔÏÞËÁÈ P;Q, Á �ÒÑÍÙÅ `, m, �ÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÅÓÑ × ÔÏÞËÅ S, �ÁÒÁÌÌÅÌØÎÙ p, q ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ É ËÁÓÁÀÔÓÑ !, �ÒÉÞ£Í I

ÌÅÖÉÔ ÎÅ ÍÅÖÄÕ p, ` É ÎÅ ÍÅÖÄÕ q, m. ðÒÑÍÁÑ SA ×ÔÏÒÉÞÎÏ �ÅÒÅÓÅËÁÅÔ � × ÔÏÞËÅ K. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË

AIDK ×�ÉÓÁÎÎÙÊ.

7. BE É CF { ×ÙÓÏÔÙ ÒÁÚÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÇÏ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. �ÏÞËÁ D ÄÉÁÍÅÔÒÁÌØÎÏ �ÒÏÔÉ×Ï�Ï-

ÌÏÖÎÁ ÔÏÞËÅ A ÎÁ Ï�ÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ABC. ðÒÑÍÙÅ DE É DF �ÅÒÅÓÅËÁÀÔ Ï�ÉÓÁÎÎÕÀ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ABC × ÔÏÞËÁÈ

Y É Z ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÒÑÍÙÅ Y Z, EF É BC �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ.

8. ðÕÓÔØ M { ÔÏÞËÁ ËÁÓÁÎÉÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ×�ÉÓÁÎÎÏÊ × ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC, ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÏÊ AB, T { �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÁÑ

ÔÏÞËÁ ÓÔÏÒÏÎÙ BC, ÏÔÌÉÞÎÁÑ ÏÔ ×ÅÒÛÉÎÙ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÒÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ×�ÉÓÎÎÙÅ × ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ BMT , MTA,

ATC, ËÁÓÁÀÔÓÑ ÏÄÎÏÊ �ÒÑÍÏÊ.


