
óÅÒÉÑ 6(b): ÁÒÉÆÍÅÔÉËÁ!
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2

.

3. îÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÄÌÉÎÙ 1 ÓÉÄÉÔ ËÕÚÎÅÞÉË. ëÁÖÄÕÀ ÓÅËÕÎÄÕ ÏÎ ÄÅÌÁÅÔ �ÒÙÖÏË, �ÅÒÅÍÅÝÁÑÓØ ÎÁ ÄÕÇÕ ÄÁÎÎÏÊ

ÉÒÒÁ�ÉÏÎÁÌØÎÏÊ ÄÌÉÎÙ � �ÒÏÔÉ× ÞÁÓÏ×ÏÊ ÓÔÒÅÌËÉ. äÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ k ËÕÚÎÅÞÉË �ÏÍÅÞÁÅÔ ÔÏÞËÕ, × ËÏÔÏÒÕÀ

ÏÎ �Ï�ÁÄÁÅÔ ÎÁ k-Í �ÒÙÖËÅ, ÞÉÓÌÏÍ k. ëÕÚÎÅÞÉË ÓÄÅÌÁÌ n �ÒÙÖËÏ× É ÏÓÔÁÎÏ×ÉÌÓÑ. ïËÁÚÁÌÏÓØ, ÞÔÏ ÂÌÉÖÁÊÛÉÅ Ë ÎÅÍÕ

Ó Ä×ÕÈ ÓÔÏÒÏÎ ÏÔÍÅÞÅÎÎÙÅ ÔÏÞËÉ �ÏÍÅÞÅÎÙ ÞÉÓÌÁÍÉ a É b. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ a+ b 6 n.

4. îÁ ÷ÓÅÒÏÓÓÉÊÓËÏÊ ÏÌÉÍ�ÉÁÄÅ ÒÁÚÒÅÛÅÎÏ ÎÁÇÒÁÖÄÁÔØ ÓÔÒÏÇÏ ÍÅÎØÛÅ 45% ÕÞÁÓÔÎÉËÏ×. ÷ ÏÌÉÍ�ÉÁÄÅ ÕÞÁÓÔ×Ï×ÁÌÏ

ÂÏÌÅÅ 20 ÕÞÁÓÔÎÉËÏ×. ðÏÓÌÅ ÏÌÉÍ�ÉÁÄÙ ÷ÌÁÓÔÉ ÚÁÑ×ÉÌÉ, ÞÔÏ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÙ ÎÉÚËÉÅ, ÔÁË ËÁË ÄÏÌÑ ÎÁÇÒÁÖÄ£ÎÎÙÈ ÚÁÍÅÔÎÏ

ÏÔÌÉÞÁÅÔÓÑ ÏÔ 45%. öÀÒÉ ÏÔ×ÅÔÉÌÏ, ÞÔÏ ÄÏÌÑ ÎÁÇÒÁÖÄ£ÎÎÙÈ É ÔÁË ÂÙÌÁ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏ ×ÏÚÍÏÖÎÏÊ ÎÁ ÜÔÏÊ ÏÌÉÍ�ÉÁÄÅ

É ÄÁÖÅ ÎÁ ÌÀÂÏÊ ÏÌÉÍ�ÉÁÄÅ Ó ÍÅÎØÛÉÍ ÞÉÓÌÏÍ ÕÞÁÓÔÎÉËÏ×. �ÏÇÄÁ ÷ÌÁÓÔÉ �ÒÉËÁÚÁÌÉ Õ×ÅÌÉÞÉÔØ ÞÉÓÌÏ ÕÞÁÓÔÎÉËÏ×

ÎÁ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÏÌÉÍ�ÉÁÄÁÈ Ó ÔÅÍ, ÞÔÏÂÙ ÄÏÌÑ ÎÁÇÒÁÖÄÅÎÎÙÈ ÓÔÁÌÁ ÈÏÔÑ ÂÙ × Ä×Á ÒÁÚÁ ÂÌÉÖÅ Ë 45%. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ÕÞÁÓÔÎÉËÏ× �ÏÔÒÅÂÕÅÔÓÑ Õ×ÅÌÉÞÉÔØ ÈÏÔÑ ÂÙ ×Ä×ÏÅ.

5. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ a, b É n, ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÝÉÅ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Õ 2

n − 1 = ab. ðÕÓÔØ 2

d

{ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÁÑ

ÓÔÅ�ÅÎØ Ä×ÏÊËÉ, ËÏÔÏÒÁÑ ÄÅÌÉÔ ÞÉÓÌÏ (a+ 1)(b− 1). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ d Þ£ÔÎÏ.

6. äÁÎÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ n. îÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ k, ÎÅ �ÒÅ×ÏÓÈÏÄÑÝÅÅ n, ÎÁÚÏ×£Í ÈÏÒÏÛÉÍ, ÅÓÌÉ Õ îïä(n; k) Þ£ÔÎÏÅ

ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ �ÒÏÓÔÙÈ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ, É �ÌÏÈÉÍ ÉÎÁÞÅ. äÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ n ×ÙÑÓÎÉÔÅ, ËÁËÉÈ ÞÉÓÅÌ ÂÏÌØÛÅ: ÈÏÒÏÛÉÈ

ÉÌÉ �ÌÏÈÉÈ?

7. ðÕÓÔØ p | �ÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ, ÄÁÀÝÅÅ ÏÓÔÁÔÏË 1 �ÒÉ ÄÅÌÅÎÉÉ ÎÁ 4, Á ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï A ⊆ {0; 1; 2; : : : ; p− 1} ÔÁËÏ×Ï, ÞÔÏ
ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ a; b ∈ A ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ �ÅÌÏÅ t ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ a− b− t

2

ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ p. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ |A| < √
p.

8. ÷ÓÅ ÞÉÓÌÁ, ËÏÔÏÒÙÅ ÍÏÖÎÏ �ÒÅÄÓÔÁ×ÉÔØ × ×ÉÄÅ ÓÕÍÍÙ Ë×ÁÄÒÁÔÏ× Ä×ÕÈ ×ÚÁÉÍÎÏ �ÒÏÓÔÙÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ,

×Ù�ÉÓÁÎÙ × �ÏÒÑÄËÅ ×ÏÚÒÁÓÔÁÎÉÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ n × ÜÔÏÊ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÍÏÖÎÏ ÎÁÊÔÉ n �ÏÓÌÅÄÏ-

×ÁÔÅÌØÎÙÈ ÎÅÞ£ÔÎÙÈ ÞÌÅÎÏ×.


