
óÅÒÉÑ 7(b), ÇÒÁÆÓËÁÑ

1. äÁÎ Ó×ÑÚÎÙÊ ÇÒÁÆ, × ËÏÔÏÒÏÍ ÅÓÔØ ÈÏÔÑ ÂÙ ÏÄÎÁ ×ÅÒÛÉÎÁ ÎÅÞÅÔÎÏÊ ÓÔÅ�ÅÎÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÒÅÂÒÁ ÍÏÖÎÏ

ÒÁÓËÒÁÓÉÔØ × ËÒÁÓÎÙÊ É ÓÉÎÉÊ �×ÅÔÁ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÊ ×ÅÒÛÉÎÙ ÒÁÚÎÏÓÔØ ËÏÌÉÞÅÓÔ× ×ÙÈÏÄÑÝÉÈ ÉÚ ÎÅÅ ËÒÁÓÎÙÈ

É ÓÉÎÉÈ ÒÅÂÅÒ ÎÅ �ÒÅ×ÏÓÈÏÄÉÌÁ 1.

2. ÷ÅÒÛÉÎÙ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏ×ÁÎÎÏÇÏ ÇÒÁÆÁ ÎÅÌØÚÑ ÒÁÓËÒÁÓÉÔØ × n−1 �×ÅÔ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÓÍÅÖÎÙÅ ×ÅÒÛÉÎÙ ÉÍÅÌÉ ÒÁÚÎÙÅ

�×ÅÔÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ × ÎÅÍ ÅÓÔØ �ÒÏÓÔÏÊ �ÕÔØ, �ÒÏÈÏÄÑÝÉÊ �Ï n ×ÅÒÛÉÎÁÍ.

3. G { Ä×ÕÄÏÌØÎÙÊ ÇÒÁÆ ÂÅÚ ÉÚÏÌÉÒÏ×ÁÎÎÙÈ ×ÅÒÛÉÎ Ó ÄÏÌÑÍÉ X É Y , �ÒÉÞÅÍ ×ÅÒÛÉÎ × X ÂÏÌØÛÅ, ÞÅÍ × Y .

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ × G ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ �Ï ËÒÁÊÎÅÊ ÍÅÒÅ ÏÄÉÎ �ÒÏÓÔÏÊ �ÕÔØ, Õ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÏÂÁ ËÏÎ�Á ÌÅÖÁÔ × X , ÎÅ Ñ×ÌÑÀÝÉÊÓÑ

ÞÁÓÔØÀ ÎÉËÁËÏÇÏ ÂÏÌÅÅ ÄÌÉÎÎÏÇÏ �ÒÏÓÔÏÇÏ �ÕÔÉ.

4. äÁÎ ÇÒÁÆ ÎÁ n ×ÅÒÛÉÎÁÈ, ÓÔÅ�ÅÎÉ ×ÅÒÛÉÎ 0 < d
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. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ×ÙÂÒÁÔØ ÎÅ ÍÅÎÅÅ

n∑

i=1

2

d
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×ÅÒÛÉÎ ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ �ÏÄÇÒÁÆ ÎÁ ×ÙÂÒÁÎÎÙÈ ×ÅÒÛÉÎÁÈ ÎÅ ÂÕÄÅÔ ÉÍÅÔØ �ÉËÌÏ×.

5. îÅËÏÔÏÒÙÅ ÖÉÔÅÌÉ ÇÏÒÏÄÁ ÚÎÁËÏÍÙ ÄÒÕÇ Ó ÄÒÕÇÏÍ. éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÎÁ ×ÓÑËÏÍ ÓÏÂÒÁÎÉÉ, ÇÄÅ �ÒÉÓÕÔÓÔ×ÕÅÔ ÎÁ

ÍÅÎÅÅ 2n − 2 ÞÅÌÏ×ÅË, ÎÁÊÄÕÔÓÑ n �Ï�ÁÒÎÏ ÚÎÁËÏÍÙÈ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÉÚ ÇÏÒÏÄÁ ÍÏÖÎÏ ×ÙÓÌÁÔØ ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÞÅÍ n − 2

ÞÅÌÏ×ÅËÁ ÔÁË, ÞÔÏ ×ÓÅ ÏÓÔÁ×ÛÉÅÓÑ ÌÀÄÉ ÂÕÄÕÔ ÚÎÁËÏÍÙ ÍÅÖÄÕ ÓÏÂÏÊ.

6. ÷ ÇÒÁÆÅ Ó n ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ É m ÒÅÂÒÁÍÉ ÉÍÅÅÔÓÑ ÇÁÍÉÌØÔÏÎÏ× �ÉËÌ, ÎÏ �ÏÓÌÅ ÕÄÁÌÅÎÉÑ ÌÀÂÏÊ ×ÅÒÛÉÎÙ �ÉËÌ

ÉÓÞÅÚÁÅÔ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ m 6 n

2

=4.

7. ÷ Ä×ÕÄÏÌØÎÏÍ ÇÒÁÆÅ 2

n

− 1 ×ÅÒÛÉÎ, × ËÁÖÄÏÊ ÎÁ�ÉÓÁÎÏ n ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ÏÓÔÁ×ÉÔØ ×

ËÁÖÄÏÊ ×ÅÒÛÉÎÅ ÏÄÎÏ ÞÉÓÌÏ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ × ËÏÎ�ÁÈ ËÁÖÄÏÇÏ ÒÅÂÒÁ ÓÔÏÑÌÉ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÞÉÓÌÁ.

8. ÷ ÇÒÁÆÓÔ×Å ìÉ�ÛÉÒ 2n (n > 2) ÕÓÁÄÅÂ, ÎÅËÏÔÏÒÙÅ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÓÏÅÄÉÎÅÎÙ ÄÏÒÏÇÁÍÉ (ËÁÖÄÙÅ Ä×Å ÕÓÁÄØÂÙ

ÓÏÅÄÉÎÑÅÔ ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÏÄÎÏÊ ÄÏÒÏÇÉ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ, ÅÓÌÉ ÄÏÒÏÇ n

2

+ 1, ÔÏ ÍÏÖÎÏ ÎÁÊÔÉ ÞÅÔÙÒÅ ÕÓÁÄØÂÙ, ÍÅÖÄÕ

ËÏÔÏÒÙÍÉ �ÒÏÈÏÄÉÔ ÎÅ ÍÅÎÅÅ �ÑÔÉ ÄÏÒÏÇ.


