
óÅÒÉÑ 6(a): 2D

1. AD { ×ÙÓÏÔÁ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. ïËÒÕÖÎÏÓÔØ S

1

ËÁÓÁÅÔÓÑ ÏÔÒÅÚËÏ× AD;BD, Á ÔÁËÖÅ Ï�É-

ÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. ïËÒÕÖÎÏÓÔØ S

2

ËÁÓÁÅÔÓÑ ÏÔÒÅÚËÏ× AD;CD, Á ÔÁËÖÅ Ï�ÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ

ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ AB + AC = 2BC, ÔÏ ÏÂÝÁÑ ×ÎÕÔÒÅÎÎÑÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ Ë S

1

É S

2

, ÏÔÌÉÞÎÁÑ ÏÔ

AD, ÄÅÌÉÔ ÓÔÏÒÏÎÕ BC �Ï�ÏÌÁÍ.

2. �ÏÞËÁ O ÌÅÖÉÔ ×ÎÕÔÒÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. ðÒÑÍÙÅ AO, BO É CO �ÅÒÅÓÅËÁÀÔ ÓÔÏÒÏÎÙ BC, CA É AB ×

ÔÏÞËÁÈ D, E É F ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. H { ÏÓÎÏ×ÁÎÉÅ �ÅÒ�ÅÎÄÉËÕÌÑÒÁ, Ï�ÕÝÅÎÎÏÇÏ ÉÚ ÔÏÞËÉ D ÎÁ EF . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

ÏÓÎÏ×ÁÎÉÑ �ÅÒ�ÅÎÄÉËÕÌÑÒÏ×, Ï�ÕÝÅÎÎÙÈ ÉÚ H ÎÁ BE, CF , AB É AC ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ.

3. S { ×�ÉÓÁÎÎÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. ïËÒÕÖÎÏÓÔØ S

A

�ÒÏÈÏÄÉÔ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ B É C É ËÁÓÁÅÔÓÑ S ×

ÔÏÞËÅ A

1

. áÎÁÌÏÇÉÞÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ Ï�ÒÅÄÅÌÑÀÔÓÑ ÔÏÞËÉ B

1

É C

1

. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ AA

1

, BB

1

, CC

1

�ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÏÄÎÏÊ

ÔÏÞËÅ.

4. ABCDEF { ×�ÉÓÁÎÎÙÊ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉË, × ËÏÔÏÒÏÍ FD ‖ BC, Á �ÒÑÍÙÅ BC;AD;EF �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ K.

ðÒÑÍÙÅ AE É BC �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ M . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

1

KM

=

1

KB

+

1

KC

.

5. ï ×�ÉÓÁÎÎÏÍ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÅ ABCD ÉÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ AB > CD É BC > AD. îÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ AB É BC ÏÔÍÅÞÅÎÙ

ÔÏÞËÉ X É Y ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ ÔÁË, ÞÔÏ AX = CD É AD = CY . ðÕÓÔØ M { ÓÅÒÅÄÉÎÁ XY . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÕÇÏÌ AMC

�ÒÑÍÏÊ.

6. ëÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ × ÔÏÞËÅ A Ë Ï�ÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ! ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC �ÅÒÅÓÅËÁÅÔ �ÒÑÍÕÀ BC × ÔÏÞËÅ D.

ðÒÑÍÁÑ ` �ÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÏÔÒÅÚÏË AD × ÔÏÞËÅ P , ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ! × ÔÏÞËÁÈ Q É T , ÓÔÏÒÏÎÙ AB É AC ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ

× ÔÏÞËÁÈ R É S, Á �ÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ ÓÔÏÒÏÎÙ BC × ÔÏÞËÅ U . �ÏÞËÉ P , Q, R, S, T É U ÒÁÓ�ÏÌÏÖÅÎÙ ÎÁ �ÒÑÍÏÊ ` ×

ÁÌÆÁ×ÉÔÎÏÍ �ÏÒÑÄËÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ QR = ST , ÔÏ PQ = UT .

7. îÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ AB É AC ÎÁÛÌÉÓØ ÔÁËÉÅ ÔÏÞËÉ P É Q ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ, ÞÔÏ BC = BQ = CP . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ × ÔÏÞËÅ A Ë Ï�ÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ APQ �ÅÒ�ÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÁ �ÒÑÍÏÊ üÊÌÅÒÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ

ABC.

8. ÷ÎÕÔÒÉ ×Ù�ÕËÌÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD ×ÙÂÒÁÎÁ ÔÁËÁÑ ÔÏÞËÁ P , ÞÔÏ AP = CP , ∠ABC = ∠APD É

∠CDA = ∠CPB. äÏËÁÖÉÔÅ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅ DA · AB ·BP = BC · CD ·DP .


