
÷ÓÔÕ�ÉÔÅÌØÎÙÅ ÚÁÄÁÞÉ, 8 ËÌÁÓÓ

1. ÷ ËÌÁÓÓÅ ÕÞÉÔÓÑ n ÞÅÌÏ×ÅË. îÅËÏÔÏÒÙÅ ÉÚ ÎÉÈ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ËÒÕÖËÉ �Ï ÉÎÔÅÒÅÓÁÍ, ÎÁÂÏÒÙ ÕÞÁÝÉÈÓÑ ÎÉ × ËÁËÉÈ

Ä×ÕÈ ËÒÕÖËÁÈ ÎÅ ÓÏ×�ÁÄÁÀÔ. éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ËÁÖÄÙÊ ÛËÏÌØÎÉË ÈÏÄÉÔ ÈÏÔÑ ÂÙ × Ä×Á ËÒÕÖËÁ, ÎÏ ÔÁËÖÅ ÅÓÔØ Ä×Á

ËÒÕÖËÁ, × ËÏÔÏÒÙÅ ÏÎ ÎÅ ÈÏÄÉÔ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ×ÙÂÒÁÔØ �ÁÒÕ ÛËÏÌØÎÉËÏ× A É B ÔÁËÕÀ, ÞÔÏ ÎÁÊÄÕÔÓÑ ËÒÕÖÏË,

× ËÏÔÏÒÙÊ ÈÏÄÑÔ ÏÂÁ ÛËÏÌØÎÉËÁ, ËÒÕÖÏË, × ËÏÔÏÒÙÊ ÈÏÄÉÔ ÔÏÌØËÏ A, ËÒÕÖÏË, × ËÏÔÏÒÙÊ ÈÏÄÉÔ ÔÏÌØËÏ B, É ËÒÕÖÏË,

× ËÏÔÏÒÙÊ ÎÅ ÈÏÄÑÔ ÎÉ A, ÎÉ B.

2. îÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÏÔÍÅÞÅÎÏ 30 ÔÏÞÅË. ìÀÂÙÅ Ä×Å ÏÔÍÅÞÅÎÎÙÅ ÔÏÞËÉ ÓÏÅÄÉÎÅÎÙ ËÒÁÓÎÙÍ ÉÌÉ ÓÉÎÉÍ ÏÔÒÅÚËÏÍ.

íÏÖÎÏ �ÒÏÄÅÌÙ×ÁÔØ ÓÌÅÄÕÀÝÕÀ Ï�ÅÒÁ�ÉÀ: ×ÚÑÔØ ÌÀÂÏÊ ÎÅÏÄÎÏ�×ÅÔÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË É �ÅÒÅËÒÁÓÉÔØ × Î£Í Ä×Á ÏÔÒÅÚËÁ

ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÞÔÏÂÙ ÏÎ ÓÔÁÌ ÏÄÎÏ�×ÅÔÎÙÍ. ÷ÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÎÁÞÁÌØÎÏÊ ÒÁÓËÒÁÓËÉ ÏÔÒÅÚËÏ× ÍÏÖÎÏ ÉÈ ×ÓÅ

ÓÄÅÌÁÔØ ÏÄÎÏ�×ÅÔÎÙÍÉ Ó �ÏÍÏÝØÀ ÕËÁÚÁÎÎÙÈ Ï�ÅÒÁ�ÉÊ?

3. ëÏÎÅÞÎÏ ÉÌÉ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÒÅÛÅÎÉÊ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ x
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= z! + 7 × ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÌÁÈ?

4. ðÏ ËÒÕÇÕ ÓÔÏÑÔ n > 10 �ÕÓÔÙÈ ÂÌÀÄÅÞÅË. ðÅÒ×ÙÍ ÈÏÄÏÍ ðÅÔÑ ËÌÁÄ£Ô ËÏÎÆÅÔÕ ÎÁ ÏÄÎÏ ÉÚ ÎÉÈ. ëÁÖÄÙÍ

ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÈÏÄÏÍ ÏÎ ÍÏÖÅÔ �ÏÌÏÖÉÔØ ËÏÎÆÅÔÕ ÌÉÂÏ ÎÁ ÂÌÀÄÅÞËÏ, ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ �Ï ÞÁÓÏ×ÏÊ ÓÔÒÅÌËÅ, ÌÉÂÏ ÎÁ ÔÒÅÔØÅ �Ï

ÞÁÓÏ×ÏÊ ÓÔÒÅÌËÅ ÏÔ �ÒÅÄÙÄÕÝÅÇÏ. (�ÁË, ÅÓÌÉ ÏÎ �ÏÌÏÖÉÌ ÎÁ �ÅÒ×ÏÅ, ÔÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÈÏÄÏÍ ÏÎ ÍÏÖÅÔ �ÏÌÏÖÉÔØ ÌÉÂÏ ÎÁ

×ÔÏÒÏÅ, ÌÉÂÏ ÎÁ ÞÅÔ×£ÒÔÏÅ.) ëÌÁÓÔØ ËÏÎÆÅÔÕ × ÎÅ�ÕÓÔÏÅ ÂÌÀÄÅÞËÏ ÚÁ�ÒÅÝÅÎÏ. �ÁËÖÅ ÚÁ�ÒÅÝÅÎÏ ÄÅÌÁÔØ 4 ÈÏÄÁ ÏÄÎÏÇÏ

ÔÉ�Á �ÏÄÒÑÄ. ëÁËÏÅ ÎÁÉÂÏÌØÛÅÅ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ËÏÎÆÅÔ ÍÏÖÅÔ ÏËÁÚÁÔØÓÑ × ÂÌÀÄÅÞËÁÈ?

5. îÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ n ÄÁ£Ô ÏÓÔÁÔÏË 4 �ÒÉ ÄÅÌÅÎÉÉ ÎÁ 8. þÉÓÌÁ 1 = d
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7. äÁÎÏ �ÒÏÓÔÏÅ p > 3. þÉÓÌÁ a
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8. äÁÎÙ Ä×Á ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÌÁ a É b. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁ ÞÉÓÌÏ×ÏÊ �ÒÑÍÏÊ ÎÁÊÄÕÔÓÑ Ä×Á ÞÉÓÌÁ ÎÁ

ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÉ

1

max{a;b} ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ [ax+ b℄ = [bx+ a℄ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ x, ÎÁÈÏÄÑÝÅÇÏÓÑ ÍÅÖÄÕ ÜÔÉÍÉ ÞÉÓÌÁÍÉ.

9. ÷ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÓÔÏÒÏÎÁ AB ×Ä×ÏÅ ÂÏÌØÛÅ ÓÔÏÒÏÎÙ BC. åÇÏ ÍÅÄÉÁÎÙ BN É CK �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ

M . ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ ÍÅÄÉÁÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ KMN , �ÒÏ×ÅÄÅÎÎÏÊ ÉÚ ×ÅÒÛÉÎÙ N , �ÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÏÔÒÅÚÏË BK × ÔÏÞËÅ D.

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÕÇÌÙ ADN É CBN ÒÁ×ÎÙ.

10. âÕÄÅÍ ÇÏ×ÏÒÉÔØ, ÞÔÏ ÔÏÞËÁ S ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉËÁ P ×ÉÄÎÁ ÉÚ ÔÏÞËÉ E, ÌÅÖÁÝÅÊ ×ÎÅ P , ÅÓÌÉ ÏÔÒÅÚÏË

SE ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÔÏÞÅË, ÌÅÖÁÝÉÈ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ P , ËÒÏÍÅ ÓÁÍÏÊ ÔÏÞËÉ S. ðÒÉ ËÁËÉÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ n ÍÏÖÎÏ ÒÁÓËÒÁÓÉÔØ

ÓÔÏÒÏÎÙ �ÒÁ×ÉÌØÎÏÇÏ (2n+1)-ÕÇÏÌØÎÉËÁ × ÔÒÉ �×ÅÔÁ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ËÁÖÄÁÑ ÓÔÏÒÏÎÁ ÂÙÌÁ ÒÁÓËÒÁÛÅÎÁ ÒÏ×ÎÏ × ÏÄÉÎ �×ÅÔ,

× ËÁÖÄÙÊ �×ÅÔ ÂÙÌÁ �ÏËÒÁÛÅÎÁ ÈÏÔÑ ÂÙ ÏÄÎÁ ÓÔÏÒÏÎÁ, É ÉÚ ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÉ ×ÎÅ (2n+ 1)-ÕÇÏÌØÎÉËÁ ÂÙÌÉ ×ÉÄÎÙ ÔÏÞËÉ

ÎÅ ÂÏÌÅÅ Ä×ÕÈ �×ÅÔÏ×? ÷ÅÒÛÉÎÙ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉËÁ ÎÅ ÒÁÓËÒÁÛÉ×ÁÀÔÓÑ.


