
óÅÒÉÑ 1(). Stii sa vorbesti romaneste?

1. ðÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ (a

n

) ÚÁÄÁÎÁ ÕÓÌÏ×ÉÑÍÉ: a

1

= a, a

2

= b, É �ÒÉ ËÁÖÄÏÍ n > 2 ÞÉÓÌÏ a

n+1

ÒÁ×ÎÏ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Õ

ÞÌÅÎÏ×, ÒÁ×ÎÙÈ a

n

, ÓÒÅÄÉ �ÅÒ×ÙÈ n ÞÌÅÎÏ× �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ. ðÒÉ ËÁËÉÈ a É b �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ (a

n

+ a

n+1

) ÎÅ

ÕÂÙ×ÁÅÔ, ÎÁÞÉÎÁÑ Ó ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÍÅÓÔÁ?

2. íÁÛÁ ÚÁÄÕÍÁÌÁ �ÏÌÅ ÛÁÈÍÁÔÎÏÊ ÄÏÓËÉ, Á ÷ÁÓÑ ÍÏÖÅÔ ÚÁÄÁÔØ ÅÊ N ×Ï�ÒÏÓÏ×, ÎÁ ËÏÔÏÒÙÅ íÁÛÁ ÞÅÓÔÎÏ ÏÔ×ÅÔÉÔ

"ÄÁ" ÉÌÉ "ÎÅÔ". ÷ÓÅ ×Ï�ÒÏÓÙ ÎÁÄÏ ÚÁÄÁÔØ ÓÒÁÚÕ. ðÒÉ ËÁËÏÍ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÍ N ÷ÁÓÑ ÚÁ×ÅÄÏÍÏ ÓÕÍÅÅÔ ÏÔÇÁÄÁÔØ �ÏÌÅ?

3. îÁ �ÌÏÓËÏÓÔÉ �ÒÏ×ÅÄÅÎÏ n �ÒÑÍÙÈ ÏÂÝÅÇÏ �ÏÌÏÖÅÎÉÑ (Ô. Å. ÎÉËÁËÉÅ Ä×Å ÎÅ �ÁÒÁÌÌÅÌØÎÙ É ÎÉËÁËÉÅ ÔÒÉ ÎÅ

�ÒÏÈÏÄÑÔ ÞÅÒÅÚ ÏÄÎÕ ÔÏÞËÕ). ïÎÉ ÒÁÚÂÉÌÉ �ÌÏÓËÏÓÔØ ÎÁ ËÏÎÅÞÎÙÅ É ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÅ ÞÁÓÔÉ. ëÁÖÄÕÀ ËÏÎÅÞÎÕÀ ÞÁÓÔØ

�ÏËÒÁÓÉÌÉ × ËÒÁÓÎÙÊ ÉÌÉ ÚÅÌÅÎÙÊ �×ÅÔ. úÁ ÈÏÄ ÍÏÖÎÏ �ÅÒÅËÒÁÓÉÔØ ×ÓÅ ÞÁÓÔÉ ×ÎÕÔÒÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÎÏÇÏ

ÎÅËÏÔÏÒÙÍÉ ÔÒÅÍÑ �ÒÑÍÙÍÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÁËÉÍÉ Ï�ÅÒÁ�ÉÑÍÉ ×ÓÅ ÞÁÓÔÉ ÍÏÖÎÏ ÓÄÅÌÁÔØ ËÒÁÓÎÙÍÉ.

4. ÷ ËÌÕÂÅ n ÞÌÅÎÏ×. ïÎÉ ÏÂÒÁÚÏ×ÁÌÉ k ËÏÍÉÔÅÔÏ×. ÷ ËÁÖÄÏÍ ËÏÍÉÔÅÔÅ ÎÅ ÍÅÎÅÅ ` ÞÌÅÎÏ×, É Õ ËÁÖÄÙÈ Ä×ÕÈ

ËÏÍÉÔÅÔÏ× ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÏÄÎÏÇÏ ÏÂÝÅÇÏ ÞÌÅÎÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ k 6
n(n−1)

`(`−1)

.

5. ëÁÖÄÙÊ ÕÞÅÎÉË ËÌÁÓÓÁ ÚÁÎÉÍÁÅÔÓÑ × Ä×ÕÈ ËÒÕÖËÁÈ, É ÄÌÑ ËÁÖÄÙÈ ÔÒÅÈ ÕÞÅÎÉËÏ× ÅÓÔØ ËÒÕÖÏË, × ËÏÔÏÒÙÊ ÏÎÉ

ÈÏÄÑÔ ×ÍÅÓÔÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÉÍÅÅÔÓÑ ËÒÕÖÏË, × ËÏÔÏÒÏÍ ÚÁÎÉÍÁÀÔÓÑ ×ÓÅ ÕÞÅÎÉËÉ.

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

[

[�℄

n

]

=

[

�

n

]

ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÏÇÏ � É ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ n .

7. îÁ ÔÁÎ�Å×ÁÌØÎÏÍ ×ÅÞÅÒÅ × ÛËÏÌÅ ÎÉ ÏÄÉÎ ÍÁÌØÞÉË ÎÅ ÔÁÎ�Å×ÁÌ ÓÏ ×ÓÅÍÉ ÄÅ×ÏÞËÁÍÉ, ÎÏ ËÁÖÄÁÑ ÄÅ×ÏÞËÁ ÔÁÎ�Å-

×ÁÌÁ �Ï ËÒÁÊÎÅÊ ÍÅÒÅ Ó ÏÄÎÉÍ ÍÁÌØÞÉËÏÍ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁÊÄÕÔÓÑ Ä×Å ÔÁËÉÅ �ÁÒÙ M

1

, D

1

É M

2

D

2

, ÞÔÏ ÍÁÌØÞÉË

M

1

ÔÁÎ�Å×ÁÌ Ó ÄÅ×ÏÞËÏÊ D

1

, Á ÍÁÌØÞÉË M

2

{ Ó ÄÅ×ÏÞËÏÊ D

2

, ÎÏ M

1

ÎÅ ÔÁÎ�Å×ÁÌ Ó D

2

, Á M

2

ÎÅ ÔÁÎ�Å×ÁÌ Ó D

1

.

8. ëÌÅÔËÉ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÊ × ÏÄÎÕ ÓÔÏÒÏÎÕ ËÌÅÔÞÁÔÏÊ �ÏÌÏÓËÉ ÚÁÎÕÍÅÒÏ×ÁÎÙ �Ï �ÏÒÑÄËÕ ÓÌÅ×Á ÎÁ�ÒÁ×Ï, ÎÁÞÉÎÁÑ Ó 1.

÷ ÎÁÞÁÌÅ × �ÅÒ×ÏÊ É ×ÔÏÒÏÊ ËÌÅÔËÁÈ ÌÅÖÉÔ �Ï ÍÏÎÅÔÅ. åÓÌÉ ÍÏÎÅÔÁ ÌÅÖÉÔ × k-Ê ËÌÅÔËÅ, ÅÅ ÍÏÖÎÏ ÓÄ×ÉÎÕÔØ ÎÁ k

�ÕÓÔÙÈ ËÌÅÔÏË ×�ÒÁ×Ï. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ N ÍÏÖÎÏ �ÏÓÔÁ×ÉÔØ ÍÏÎÅÔÕ × N -À ËÌÅÔËÕ.


