
óÅÒÉÑ 2(): �ÒÏÄÏÌÖÁÅÍ ÏÂÝÅÅ ÒÁÚ×ÉÔÉÅ

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ �ÅÌÏÅ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ÍÏÖÎÏ �ÒÅÄÓÔÁ×ÉÔØ × ×ÉÄÅ 3
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{ �ÅÌÙÅ ÞÉÓÌÁ.

2. éÍÅÅÔÓÑ n ÄÉÓËÅÔÏË É n ÜÔÉËÅÔÏË, ÒÁÓËÒÁÛÅÎÎÙÅ × ÎÅÓËÏÌØËÏ �×ÅÔÏ×. äÕÂÌØ { ÜÔÏ ÄÉÓËÅÔÁ, Ë ËÏÔÏÒÏÊ �ÒÉËÌÅÅÎÁ

ÜÔÉËÅÔËÁ ÔÏÇÏ ÖÅ �×ÅÔÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ÄÏÂÉÔØÓÑ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ×ÓÅ ÄÕÂÌÉ ÂÕÄÕÔ ÏÄÎÏÇÏ �×ÅÔÁ.

3. ëÌÅÔÞÁÔÁÑ "ÌÅÓÅÎËÁ" ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ n ÓÔÏÌÂÉËÏ×, ÎÉÖÎÉÅ ËÌÅÔËÉ ËÏÔÏÒÙÈ ÓÏÓÔÁ×ÌÑÀÔ ÓÔÒÏÞËÕ ÉÚ n ËÌÅÔÏË, Á

ËÏÌÉÞÅÓÔ×Á ËÌÅÔÏË × ÓÔÏÌÂÉËÁÈ (ÓÌÅ×Á ÎÁ�ÒÁ×Ï) 1, 2, : : : , n. ðÒÉ ËÁËÉÈ n ÔÁËÕÀ ÌÅÓÅÎËÕ ÍÏÖÎÏ ÒÁÚÂÉÔØ ÎÁ n Ë×ÁÄÒÁÔÏ×

Ó ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÍÉ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ?

4. ÷ ÛÅÒÅÎÇÅ ÓÔÏÑÔ 2

n

ÓÏÌÄÁÔ, ÇÄÅ n { �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÅ �ÅÌÏÅ ÞÉÓÌÏ. ðÒÉ ËÁÖÄÏÍ �ÅÒÅÓÔÒÏÅÎÉÉ × ÎÁÞÁÌÏ ÎÏ×ÏÊ

ÛÅÒÅÎÇÉ ×ÓÔÁÀÔ ÓÏÌÄÁÔÙ, ÄÏ ÜÔÏÇÏ ÓÔÏÑ×ÛÉÅ ÎÁ ÎÅÞ£ÔÎÙÈ ÍÅÓÔÁÈ (× ÔÏÍ ÖÅ �ÏÒÑÄËÅ), Á ÚÁ ÎÉÍÉ { ÓÏÌÄÁÔÙ, ÄÏ ÜÔÏÇÏ

ÓÔÏÑ×ÛÉÅ ÎÁ Þ£ÔÎÙÈ ÍÅÓÔÁÈ (× ÔÏÍ ÖÅ �ÏÒÑÄËÅ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �Ï �ÒÏÛÅÓÔ×ÉÉ n �ÅÒÅÓÔÒÏÅÎÉÊ ÓÏÌÄÁÔÙ ÏËÁÖÕÔÓÑ ×

ÔÁËÏÍ ÖÅ �ÏÒÑÄËÅ, Ó ËÏÔÏÒÏÇÏ ÎÁÞÁÌÉ.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ [x℄ +
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= [nx℄.

6. îÁ ÄÏÓËÅ ÎÁ�ÉÓÁÎÙ Ä×Á ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÌÁ. òÁÚÒÅÛÁÅÔÓÑ �ÒÏÄÅÌÙ×ÁÔØ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ Ï�ÅÒÁ�ÉÉ: (i) Õ×ÅÌÉÞÉÔØ

ÏÂÁ ÞÉÓÌÁ ÎÁ 1; (ii) ÅÓÌÉ ÈÏÔÑ ÂÙ ÏÄÎÏ ÉÚ ÞÉÓÅÌ { ÔÏÞÎÙÊ ËÕÂ, ÉÚ×ÌÅÞØ ÉÚ ÎÅÇÏ ËÕÂÉÞÅÓËÉÊ ËÏÒÅÎØ. îÁÊÄÉÔÅ ×ÓÅ �ÁÒÙ

ÎÁÞÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ a, b, ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÔÁËÉÍÉ Ï�ÅÒÁ�ÉÑÍÉ ÍÏÖÎÏ �ÏÌÕÞÉÔØ Ä×Á ÒÁ×ÎÙÈ ÞÉÓÌÁ.

7. æÕÎË�ÉÑ f(x) Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÁ �ÒÉ ËÁÖÄÏÍ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÍ x ÕÓÌÏ×ÉÅÍ f(x) = y, ÇÄÅ y! 6 x < (y + 1)!. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

f(a

2

) + f(b

2

) 6 2f(ab) + 1 �ÒÉ ×ÓÅÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ a É b.


