
óÅÒÉÑ 3(
): ËÁË ÞÉÎÉÌÉ áüó æÕËÕÓÉÍÁ?

1. ïÓÔÁ� âÅÎÄÅÒ ÏÒÇÁÎÉÚÏ×ÁÌ × ÇÏÒÏÄÅ æÕËÓÅ ÒÁÚÄÁÞÕ ÓÌÏÎÏ× ÎÁÓÅÌÅÎÉÀ. îÁ ÒÁÚÄÁÞÕ Ñ×ÉÌÏÓØ 28 ÞÌÅÎÏ× �ÒÏÆÓÏÀÚÁ

É 37 ÎÅ ÞÌÅÎÏ×, �ÒÉÞÅÍ ïÓÔÁ� ÒÁÚÄÁ×ÁÌ ÓÌÏÎÏ× �ÏÒÏ×ÎÕ ×ÓÅÍ ÞÌÅÎÁÍ �ÒÏÆÓÏÀÚÁ É �ÏÒÏ×ÎÕ ÎÅ ÞÌÅÎÁÍ. ïËÁÚÁÌÏÓØ, ÞÔÏ

ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÌÉÛØ ÏÄÉÎ Ó�ÏÓÏÂ ÔÁËÏÊ ÒÁÚÄÁÞÉ (ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÒÁÚÄÁÔØ ×ÓÅÈ ÓÌÏÎÏ×). ëÁËÏÅ ÎÁÉÂÏÌØÛÅÅ ÞÉÓÌÏ ÓÌÏÎÏ× ÍÏÇÌÏ

ÂÙÔØ Õ ï.âÅÎÄÅÒÁ?

2. ÷ ÌÉÆÔÅ ÄÅÊÓÔ×ÕÀÔ Ä×Å ËÎÏ�ËÉ: ÏÄÎÁ, �ÏÚ×ÏÌÑÀÝÁÑ �ÏÄÎÉÍÁÔØÓÑ ÎÁ a ÜÔÁÖÅÊ ××ÅÒÈ, É ÄÒÕÇÁÑ, �ÏÚ×ÏÌÑÀÝÁÑ

Ó�ÕÓËÁÔØÓÑ ÎÁ b ÜÔÁÖÅÊ ×ÎÉÚ. íÙ ÇÏ×ÏÒÉÍ, ÞÔÏ ÌÉÆÔÏÍ ÍÏÖÎÏ �ÏÌØÚÏ×ÁÔØÓÑ, ÅÓÌÉ Ó ÅÇÏ �ÏÍÏÝØÀ ÍÏÖÎÏ �Ï�ÁÓÔØ Ó

ÌÀÂÏÇÏ ÜÔÁÖÁ ÎÁ ÌÀÂÏÊ ÄÒÕÇÏÊ.

Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÒÉ (a; b) > 1 �ÏÌØÚÏ×ÁÔØÓÑ ÌÉÆÔÏÍ ÎÅÌØÚÑ.

Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÒÉ (a; b) = 1 ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÔÁËÏÅ N (ÚÁ×ÉÓÑÝÅÅ ÏÔ a É b), ÞÔÏ × ÄÏÍÅ ×ÙÓÏÔÏÊ �Ï ËÒÁÊÎÅÊ ÍÅÒÅ ×

N ÜÔÁÖÅÊ �ÏÌØÚÏ×ÁÔØÓÑ ÌÉÆÔÏÍ ÍÏÖÎÏ.

×) ðÕÓÔØ (a; b) = 1. îÁÊÄÉÔÅ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅ N , ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ �ÕÎËÔÁ Â).

3. 10 ÂÅÌÙÈ É 20 ÞÅÒÎÙÈ ÆÉÛÅË ÒÁÓÓÔÁ×ÌÅÎÙ �Ï ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. òÁÚÒÅÛÁÅÔÓÑ �ÏÍÅÎÑÔØ ÍÅÓÔÁÍÉ ÌÀÂÙÅ Ä×Å ÆÉÛËÉ,

ÍÅÖÄÕ ËÏÔÏÒÙÍÉ ÓÔÏÑÔ ÅÝÅ ÔÒÉ ÆÉÛËÉ. ä×Å ÒÁÓÓÔÁÎÏ×ËÉ ÆÉÛÅË (× ÄÁÎÎÙÈ 30 ÔÏÞËÁÈ) ÎÁÚÏ×ÅÍ ÜË×É×ÁÌÅÎÔÎÙÍÉ, ÅÓÌÉ

ÏÄÎÕ ÉÚ ÎÉÈ ÍÏÖÎÏ �ÅÒÅ×ÅÓÔÉ × ÄÒÕÇÕÀ ÎÅÓËÏÌØËÉÍÉ ÔÁËÉÍÉ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÁÍÉ. óËÏÌØËÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÎÅÜË×É×ÁÌÅÎÔÎÙÈ

ÒÁÓÓÔÁÎÏ×ÏË?

4. îÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ n ÏÂÌÁÄÁÅÔ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ: ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ a É b ÞÉÓÌÏ (a + b)
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6. óÕÍÍÁ n ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÒÁ×ÎÁ 2n− 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÇÒÁÆ Ó n ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ, ÓÔÅ�ÅÎÉ ËÏÔÏÒÙÈ

ÒÁ×ÎÙ ÄÁÎÎÙÍ ÞÉÓÌÁÍ.
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8. þÌÅÎÙ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ a
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